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P1. Sea {xn} una sucesión positiva tal que: ĺım
n→∞

|xn+1

xn

| = r < 1

(a) Pruebe que: (∀ε > 0)(∃n0 ∈ N)(∀n ≥ n0)|xn+1| < (r + ε)|xn|
Indicación: |x| − |y| ≤ |x− y|

(b) Concluya que ĺım
n→∞

xn = 0

P2. Considere la sucesión (Pn)n∈N de�nida por:

P0 > 0, Pn+1 =
bPn

a + Pn

Donde a, b son constantes positivas.

(a) Demuestre que si (Pn)n∈N es convergente, entonces los únicos posibles valores de
su límite son 0 y b− a.

(b) Pruebe que si a > b, entonces (Pn)n∈N es decreciente y converge a 0.

(c) Suponga ahora que a < b y 0 < P0 < b− a.

I) Pruebe que (∀n ∈ N) 0 < Pn < b− a y que (Pn)n∈N es creciente.

II) Determine ĺım
n→∞

Pn

P3.

i) ĺım
n→∞

an + bn

an+1 + bn+1
(con a < b) iv) ĺım

n→∞
n
√
an + bn (con 0 < a < b)

ii) ĺım
n→∞

n
√
a (con a ∈ (0,∞)) v) ĺım

n→∞

1

(1 + hn)n
(con hn > 0 y

1

nhn

→ 0)

iii) ĺım
n→∞

a

n

[
n

b

]
(con a, b > 0 y [x] parte entera) vi) ĺım

n→∞

3
√
n2 sin(n!)

n + cos(nn)


