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Problema 1. Considere una funcién f : £ — R, donde E es un espacio
topolégico, y R lo dotamos de la topologia usual. Definimos los siguientes
subconjuntos de E x R:

Grafo de f : G
Epigrafode f: G
Hipégrafo de f: G

{(z,\) e EXR | A= f(z)}.
{(z,\) e EXR | X> f(z)}.
{(z,\) e ExXR | A< f(x)}.

|~

Considere f continua. Muestre que G}L y G; son abiertos y concluya que
G es cerrado.

Problema 2. Sean E y F' dos espacios topolégicos.

(a) Sea f: E — F una funcién, A C E. En A consideramos la topologia
traza. Mostrar que si f es continua entonces f| 4 es continua, donde
fl4 es larestriccién de f a A. Ademds muestre que si f|, es continua
en z € A entonces f es continua en z. Muestre con un ejemplo que la
propiedad no es cierta si x € JA.

(b) Sea B C F, B # () y consideremos la topologia traza en B. Sea ip :
B — F la inyeccién candnica de B en F. Mostrar que una funcién
@ : E— B es continua si y sélo si i o ¢ es continua.

(c) Sea f : E — F una funcién y sea G su grafo (i.e., G = {(z,y) €
E x F |y = f(z)}), dotado de la topologia traza de E x F sobre
G. Sea g : E — G definida por g(z) = (=, f(z)). Muestre que f es
continua si y sélo si g es un homeomorfismo.



