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Problema 1:
Se considera que X ∼ Unif(0, a), con a fijo. Sea (Xi)ni=1 una m.a.s de X.

1. Dé la esperanza y la varianza de X̄n = 1
n

∑n
i=1Xi. ¿A que distribución se aproxima la distribución

de X̄n cuando n es grande?
2. Se considera el máximo de los valores muestrales Y = máxi=1,...,nXi. Dé la distribución de Y y

calcule su esperanza.
3. Calcule la varianza de Y y dé su límite cuando n→∞.

Problema 2:
Sea una m.a.s. (Xi)ni=1 de una distribución con densidad:

f(x) =

 e−(x−β) si x ≥ β

0 si x < β

1. Calcule la esperanza y la varianza de X (se sugiere usar la función generadora de momentos de X).
2. Encuentre el estimador de los momentos β̂1 de β. ¿Es insesgado?, ¿es consistente?
3. Encuentre el estimador de máxima verosimilitud β̂2 de β. ¿Es insesgado?, ¿es consistente?.

Problema 3:
Sea (Xi)ni=1 una m.a.s. de la distribución de Rayleigh de parámetro α, dada por

f(~x, α) =
2
α
xe−

x2
α

1. Muestre que si X se distribuye Rayleigh(α), entonces X2 ∼ Exp( 1
α ).

2. Encuentre el estimador de los momentos α̂ de α.
3. Verifique que el estimador de máxima verosimilitud de α es igual a α̂.

Problema 4:
Sea (Xi)ni=1 m.a.s. de la distribución Potencia(α, θ), donde la densidad está dada por

f(x; θ, α) =
α+ 1
θα+1

xα si x ∈ (0, θ)

1. Muestre que E
[
Xk
]

=
α+ 1

α+ k + 1
θk.

2. Deduzca E [X], Var (X)
3. Obtenga el estimador de los momentos θ̂M para θ. Calcule el sesgo y la varianza. ¿Es consistente?
4. Obtenga el estimador de máxima verosimilitud θ̂V de θ.
5. Calcule las funciones de distribución y densidad de θ̂V . Verifique que θ̂V tiene distribución de
Potencia. Calcule sesgo, varianza, y verifique consistencia. Encuentre c tal que cθ̂V es insesgado.
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