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Definicién: Sea D C R? un abierto conexo. Una funcién u € C?(D) se dice subarménica si Au > 0
en D .
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. Algunos ejemplos de funciones subarmonicas:

a) Mostrar que si u es arménica, entonces u? y Vu - Vu son subarménicas.
b) Mostrar que la funcién 22 + y2 — 1 es subarménica.
¢) Sean uy,us subarmoénicas, y ¢1,ca > 0. Mostrar que cjuy + cous es subarménica.
Sea u: D — R subarmdénica. Demuestre que para todo (zg,y0) € D existe p((xg,y0)) > 0 tal que
para 0 <1 < p((zo,%0))
2
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u(zo, yo) < o /u(xo + 7 cosf,yo + rsind)dd
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Demuestre el principio del méximo para funciones subarmodnicas, esto es:
Si u(x,y) es subarménica en D y continua en 9D, entonces u no alcanza su maximo en D, pero si
en 0D.

Principio de comparacion.
Sean u,v: D — R tales que

a) Au<0en Dy wu=gendD.
b) Av>0en Dy v=hendD.

Muestre que si h < g entonces v < u en D.

Mostrar que si u es arménica entonces u, = g—g Y Uy = g—z también lo son.

Demostrar que si u: D C R? — R es arménica no constante, entonces u es abierta.

Muestre que u(x,y) = log \/(z — 20)2 + (y — y0)? es arménica.
Si f es analitica y libre de ceros en U abierto, Muestre que ¢(z) = In|f(z)| es arménica.

Sea D un dominio acotado. Sean u,v funciones reales arménicas en D y continuas en D tales que
uw=v en 0D. Pruebe que u = v en D.

. Sea u arménica en R? y tal que u(x,y) > 0 V(z,y) € R2. Pruebe que u es constante.



