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Problemas

P1.- Sea Ω 6= ∅, conjunto y α = {A1, . . . , An}, partición de Ω. Calcular β(α).

P2.- Sea Ω 6= ∅, β una σ-álgebra, A un álgebra y M una clase monótona, de P(Ω).
Dado A ∈ β, definimos:

• βA = {A ∩B : B ∈ β}.
• AA = {A ∩B : B ∈ A}.
• MA = {A ∩B : B ∈M}.
Verificar si:

a) βA es σ-álgebra de P(A).

b) AA es álgebra de P(A).

c) MA es clase monótona de P(A).

En caso de que no sea aśı, dé un ejemplo.

P3.- Sean Ω1, . . . , Ωn conjuntos 6= ∅ y S1, . . . ,Sn semi-álgebras de P(Ω1), . . . ,P(Ωn)
respectivamente. Se define:

S = S1 ⊗ . . .⊗ Sn = {A1 × . . .×An : Ai ∈ Si, i ∈ {1, . . . , n}}

Verificar que S es semi-álgebra de P(Ω1 × . . .× Ωn).

P4.- Proponer una semi-álgebra para Rn, n ∈ N \ {0}.

P5.- Considerar Ω = {0, 1}N (x ∈ Ω, x = (xi)i∈N) y los cilindros en Ω, con la
notación siguiente:

• Cilindro.

[a0 . . . an−1]k = {x ∈ Ω : xk = a0, . . . , xk+n−1 = an−1} con k ∈ N, a0, . . . , an−1 ∈ {0, 1}.

• Cilindro Consecutivo.

c(a0, . . . , an−1; i0, . . . , in−1) = {x ∈ Ω : xi0 = a0, . . . , xin−1 = an−1}

con i0, . . . , in−1 ∈ N, a0, . . . , an−1 ∈ {0, 1}.
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Tomando S = {C ⊂ Ω : C es cilindro} y S ′ = {C ⊂ Ω : C es cilindro consecutivo},
probar que A(S) = A(S ′).

P6.- Sea S la semi-álgebra de los cilindros en {0, 1}N, dada µ : S −→ R ∪ {∞},
definida, para C = c(a0, . . . , an−1; i0, . . . , in−1) ∈ {0, 1}N, por:

µ(C) =
�1

2

�n

.

Verificar que µ es aditiva.
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