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Sea (X, B, i) un espacio de probabilidad (i.e. un espacio de medida donde pu(X) =
1). Sea T': X — X una funcién invertible B — B medible tal que Ty = u (recordar
que Tp(A) = u(T-'(A)) para A € B). Considere f: X — Ren L(X, B, p).

P1.— Probar que VA € B, [, foTdu = fT(A) fdu.

P2—SeaZ = {A € B: u(AAT(A)) = 0}. Probar que Z es o-dlgebra

Para N > 1 definimos fy = %Zg:_olf oT"y fN) = Supi<jcn J - fj- Ademas
[r= SUPpn>1 f(N)-

P3.— Probar que f{f*>0} fdu > 0.

Indicacidn: probar que fN) < f + (f")* o T y que f{f(N)>0} fdu > 0.

P4.—SeaY € By a € R tal que T(Y) C Y. Probar que

/ fadp > ap{y €Y : f*(y) > a}
{yey:f*(y)>a}

P5.— Sean o, f € R, a < . Se define
E.,p={reX: li]\rfninffN(x) <a< f <limsup fy(x)}
—00

N—00
(i) Probar que T'(E, ) C Eq,p. )
(ii) Probar que pu(E,3) = 0y concluir que f = limy_,, fy existe p-c.s.

P6.— Probar f = foT pu—c.s. y que f es T — B(R) medible.

P7.— Probar que f € Li(X,B,p) vy |[fl[i <||flh-

P8.— Pruebe que fy converge a f en Li(X, B, ).

Indicacion: pruébelo primero para f > 0y para ello considere 0 < g < f acotada.

P9.— Probar que si Z sélo contiene conjuntos de medida 0 o 1 entonces f = fX fdu
JU~C.S.



