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: Pruebe que exisie upa dnica medida de Probabilidad IP en (RE+ , BTH+) cuyas leyes
finito dimensionales son puramente atémicas y verifican: ¥0 <ty <lg <. < Ha
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donde mg =2 0 = tg, ¥ iy < Mg < ... < My, 500 enteros no negativos, Par convencion
supondremos que 0% = 1. Denotemnos por 8" el conjunto de n-tuplas enteras no
negativas m que verifican las restricciones de monotonia. Notar que la medida de
un Boreliano B de IR" se calcula como:

Bte ta(BY = 2 it ({{myma, o oma)h).
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Pruecbe ademds que /P y las funciones coordenadas X : M=%y 5 R, verifican:
s § « t entonces X; — X, es independiente del conjunto de variables aleatorias
[Xy © 02 u < s}, Caleule la distribucién de Xy — X, Pruebe ademads que
.EP{.XQ = [}] = 1.

. Bl propésito de esta pregunta es estudiar la transformada de Fourier. Para ello
necesitamos una generalizacién de un resultado visto en clases. En lo gue sigue
nuestro espacio de medida es (H, £, dr}.

Tearema Supongamos que el niclee regularizader K, () verifica
¢ K,(z) es continua en z para todo g;
s K.(z) es integrable en z y [ Ka(z)da = L;
« Existen 0 < Cy, Ca < o0 tal que para todo o grande C1 < [ | K, (z)|de < Cy;
s Para todo 8 » 0 fjo se verifica im [ |A.(z)ldz=0.
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Entonces para f € L* se tiene lim [if ~ &g + fli=0. M
a—t+0oc

Consideremos la transformada

fl&y = f fx)e ™ dz = f fix) cos{z€)dr — i f Fiz)sen(z€)dz.




‘ \g(l:l- Pruebe que si f & L entonces f estd bien definida.
+  {ii) Supongamas gue &, H, f son funciones integrables y que h(z) = %F f H(£)efride,
Demuestre que

he S0 = 5= [ HEO RO,

. :
(iii) Considere K(z) = 5= (%&) . Pruebe que

2N K(@)= g7 [(i-lehea
-1

Tomemos K, (x) = nK(nz) para n > 1, y utilizando el Tearema enunciado pruebe
que para f € L! la sucesién de funciones

30 fals) = 5 f (1- '-'f;') Flere=t

converge a f en la norma de Lia
, Ind.: Para calcular [ EEE.ELHL&;; estudie la integral | 1—;-,‘—3%;:—1:12:? calculada por

residuos 2 la integral f ;l;*f%dz y Lome Hmite cuando o — 0.




