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hwartzPregunta 1.Considere el espa
io de Lebesgue (R+ ;L(R+ ); �) y g : R+ ! R+ una fun
i�on Lebesgue medibletal que ZR+ g(x)px d�(x) <1:Se de�ne sobre L2(R+ ;L(R+ ); �) el operador T tal que Tf(x) = RR+ g(xy)f(y)d�(y).(1) Sea f 2 L2(R+ ;L(R+ ); �). Probar que Tf 2 L2(R+ ;L(R+ ); �).(2) Probar quejjT jj = supfjjTf jj2 = f 2 L2(R+ ;L(R+ ); �); jjf jj2 � 1g = ZR+ g(x)x�1=2d�(x):Pregunta 2.Sean (X;B; �) y (Y;F ; �) espa
ios de probabilidad, y � : X ! Y una fun
i�on B �F medible talque �� = � (i.e. 8 F 2 F ; ��(F ) = �(��1(F )) = �(F )). Sea f 2 L1(X;B; �).(1) Probar que existe g 2 L1(Y;F ; �), que es �uni
a �{
.s., tal que 8 F 2 F ,Z��1(F ) f d� = ZF g d�:(2) Denotamos E(f=Y ) a la fun
i�on g del punto (1).(1) (i) Si h 2 L1(Y;F ; �), probar que h Æ � 2 L1(X;B; �) y E(h Æ �=Y ) = h �-
.s.(2) (ii) Si h 2 L1(Y;F ; �), probar que E(h Æ � f=Y ) = h E(f=Y ) �-
.s.Pregunta 3.Sea (
;B; �) un espa
io de medida y E 2 B un 
onjunto de medida �-�nita. Sean fn : 
 ! �R,n 2 N, y f : 
 ! �R fun
iones medibles �-
.s. �nitas. Si fn 
onverge a f �-
.s. en E probar queexisten 
onjuntos medibles En, n 2 N, tales que �(E n [n2NEn) = 0 y la su
esi�on de fun
iones
onverge uniformemente a f en 
ada En.Pregunta 4.Sean (
1;B1) y (
2;B2) espa
ios medibles y �1; �1, �2; �2 medidas de proabilidad sobre B1 y B2respe
tivamente.(1) Suponga que �1 � �1 y �2 � �2. Probar que �1 
 �2 � �1 
 �2 y qued�1 
 �2d�1 
 �2 = d�1d�1 d�2d�2 ; �1 
 �2 � 
:s:(2) Probar que si �1?�1 o �2?�2 enton
es �1 
 �2?�1 
 �2.(3) Probar que �1
�2 = (�1
�2)a+(�1
�2)s, donde (�1
�2)a � �1
�2 y (�1
�2)s?�1
�2.Adem�as, probar que (�1 
 �2)a = (�1)a 
 (�2)a y (�1 
 �2)s = (�1)s 
 (�2)s. Tiempo: 4 horas1


