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Clase Auxiliar Extra
Preparación Control Recuperativo

P1. Sean A,B,C subconjuntos del conjunto E. Probar que,

A ∩B ∩ C = ∅ ⇒ (A\B) ∪ (B\C) ∪ (C\A) = A ∪B ∪ C

P2. Pruebe que ∀A ⊆ F, ∀B ⊆ F, f−1(A4B) = f−1(A)4 f−1(B)

P3. Considere el conjunto F = {f : R→ R | f es biyectiva}. Se define la función Ψ : F×F → F,
dada por Ψ(f, g) = (f ◦ g)−1.

(a) Pruebe que Ψ es epiyectiva pero no inyectiva.

(b) Demuestre que Ψ(Ψ(f, g),Ψ(g−1, f−1)) = idR

P4. Demuestre, usando inducción, que ∀n ≥ 1
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P5. Sean j, k, n naturales tales que 0 ≤ k ≤ j ≤ n:

(a) Demuestre, sin usar inducción, que:(
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(b) Calcule

n∑
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)
P6. Se define en Z× Z\{0} la relación R por (x, y)R(z, t)⇔ xt = zy.

(a) Demuestre que R es relación de equivalencia y describa expĺıcitamente [(0, 1)] y [(3, 3)]

(b) Sea f : Z× Z\{0} → Q definida por

f(x, y) =
x

y
.

Demuestre que
(x, y)R(z, t)⇔ f(x, y) = f(z, t).

(c) Demuestre que la función F : Z× Z\{0} → Q dada por F ([(x, y)]) = f(x, y) es
biyectiva.

(d) ¿Es numerable el conjunto cuociente de Z× Z\{0} sobre R? Justifique.

P7. Sea A un conjunto infinito y f : A→ N una función tal que:

(∀n ∈ N), f−1[{n}] es finito o numerable

Demuestre que A es infinito numerable.
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