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Pregunta 1. Determine el dominio de convergencia de las siguientes series:
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Pregunta 2. Considere una serie
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n. Determine el radio de convergencia R y pruebe que si |z| = R

entonces la serie diverge si:
an = 2 cuando n es par y an = 1 cuando n es impar.

Además pruebe que si |z| < R entonces:
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Indicación: Recuerde que si una serie es convergente, entonces la sucesión de sumas parciales es una sucesión
de Cauchy.

Pregunta 3.

a) Sea Tn(z) =
∑n

k=0 z
k, Sn(z) =

∑n
k=0 kz

k. Pruebe la siguiente identidad:

Sn(z) =
Tn(z)− nzn+1
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Calcule el radio de convergencia de S(z) =
∑

n≥0 nz
n y deduzca su valor expĺıcitamente.

b) Sea f : C→ C holomorfa tal que f ′′(z) = 2f(z) + 1 con f(0) = 1 y f ′(0) = 0. Encuentre la serie de
potencia de f en torno a 0 y determine su radio de convergencia.

Pregunta 4. Dado un entero k considere:
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Pruebe que se tiene:
z2J ′′k (z) + zJ ′k(z) + (z2 − k2)Jk(z) = 0
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