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a) Encuentre, usando Gram-Schmidt, una base ortonormal de V .

b) Encuentre una base de V ⊥.

P2. Sea M una matriz triangular superior de dimensión n× n cuya diagonal es estrictamente positiva.
Sean v1, . . . , vn los vectores columnas de M ordenados de la primera a la última columna. Probar
por recurrencia que al aplicar el algoritmo de Gram-Schmidt a la base {v1, . . . , vn} se obtiene como
resultado la base base canónica {e1, . . . , en}.

P3. Demuestre que P ∈Mn×n(R) es ortogonal si y solo si ∀x, y ∈ Rn, 〈Px, Py〉 = 〈x, y〉.

P4. Sean U, V s.e.v’s. de Rn. Demuestre que:

a) (U + V )⊥ = U⊥ ∩ V ⊥.

b) (U⊥)⊥ = U .

c) (U ∩ V )⊥ = U⊥ + V ⊥.
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