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(P2) En efecto, si z = y es trivial, ahora suponemos = # y:
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luego, pasamos dividiendo y concluimos.

(P3) Procederemos por induccién. Primero veamos la primera desigualdad:
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Hipdétesis inductiva: Sea k tal que
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En efecto,
1 1
Horn = Hor + 1 + % 19 +- oRTT esto veanlo bien!

P ) 1
notar que a Hyr se le suman 2F términos, todos mayores o iguales a SRTT por lo tanto:
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(P4)

donde la tltima desigualdad se desprende de la hipétesis inductiva.
Para la segunda desigualdad:
Caso base: n =1
l+4n=14+1=2,
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Hipdtesis inductiva: Sea k tal que
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andlogamente a la desigualdad anterior, notar que a Hyr se le suman 2% términos, todos menores o

iguales a ok por lo tanto:
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(P5) Ya en el foro

(P6)

a) Trabajamos con fracciones parciales:
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(P8) @) Términos pares:

b) Términos impares:
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Por lo tanto, al sumar ambas partes, queda:
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b) Tenemos que la suma 1+ —; + + 3 3 + ...+ ettt se puede escribir como:
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(P10)
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(P11) en proceso
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(P15) Notamos que la suma de los n nimeros consecutivos a partir de ko termina en el nimero ko +n — 1,
por lo tanto, es igual a:

ko+n—1

> Z—ZZ—I—/€0—1 (97)
i=ko
:Zz—I—Zko—Zl (98)
k=1

_ <”2+ 1> Cnko—n (99)

Como n es impar, tenemos que n + 1 es par, por lo tanto, divisible por 2, definimos z € Z tal que
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lo que es divisible por n

(P16) Separando el caso de los pares con el de los impares, tenemos que n/2 es entero, por lo tanto, se
puede comenzar por los pares:

n/2 n/2 1

1 1

1 [ 1\n/2+1
— _ (16 (16)1 > (101)

-1



Facultad de Ciencias Fisicas y Mateméticas Universidad de Chile

luego, los impares:
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