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Sumatoria por extensión:
q∑

i=p

ai = ap + a(p+1) + a(p+2) + · · ·+ a(q−1) + aq

Suma de unos:
n∑

k=m

1 = n−m+ 1

Sacar el escalar:
n∑

k=m

λ · ak = λ ·
n∑

k=m

ak

Separar la suma:
n∑

k=m

ak ± bk =
n∑

k=m

ak ±
n∑

k=m

bk

Traslación de ı́ndices:
n∑

k=m

ak =
n−s∑

k=m−s

ak+s =
n+s∑

k=m+s

ak−s

Separar los ı́ndices:
n∑

k=m

ak =
s∑

k=m

ak +
n∑

k=s+1
ak para m ≤ s < n

Suma Telescópica:
n∑

k=m

(ak − ak+1) = am − an+1

Suma de los primeros n naturales:
n∑

k=0
k = n(n+ 1)

2

Suma de los primeros n cuadrados
n∑

k=0
k2 = n(n+ 1)(2n+ 1)

6

Suma de los primeros n cubos
n∑

k=0
k3 = (n(n+ 1)

2 )2

Obs: para las 3 sumas anteriores, si parten de 0 o
de 1 es la misma fórmula (Piensen que si suman el
cero en realidad no alteran nada)

Geometrica:
n∑

k=0
rk = rn+1 − 1

r − 1

para r 6= 1

P1.- [Sus trucazos] Calcule

a)
n−1∑
k=3

(k − 2)(k + 1)

b)

m(m+1)
2 +1∑

i= m(m−1)
2 +1

(2i− 1)

c)
n∑

k=1
ln(1 + 1

k
)

d)
n∑

k=3
bk − bk−3

e)
n∑

k=1

1√
k(k + 1) + k

√
k + 1

f )
n∑

k=0
kk!

g)
n∑

k=1

nk2k

(k + 2)!
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P2.- [Hágalo usted mismo] Escriba la siguiente suma en notación de sumatoria y luego calcule su valor

1
n(n+ 1) + 1

(n+ 1)(n+ 2) + · · ·+ 1
(2n− 1)2n

P3.- [Ese sub ene] Definamos para n ≥ 1, r 6= 1.

Sn =
n∑

k=1
krk

a) Demuestre sin usar inducción que:

Sn = r(Sn − nrn) +
n−1∑
k=0

rk+1

Observación: Use cambio de ı́ndice en Sn

b) Demuestre sin usar inducción que:

Sn = r − (n+ 1)rn+1 + nrn+2

(1− r)2

P4.- [Armońıa] Se definen los números armónicos como:

Hn =
n∑

k=1

1
k

= 1 + 1
2 + 1

3 + · · ·+ 1
n

Demuestre por inducción que
1 + n

2 ≤ H2n ≤ 1 + n

P5.- [Propuesto] Considere, para n ∈ N \ {0} la suma

S = 1 + 1+2
2 + 1+2+3

3 + . . .+ 1+2+3+...+n
n

Indicación: Escriba S como una sumatoria doble y calcule su valor.

“Un consejo de su buen amigo All Might”
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