
Facultad de Ciencias F́ısicas y Matemáticas Universidad de Chile

MA1001-9 Introducción al Cálculo
Profesor: Amitai Linker
Auxiliares: Vicente Salinas
Dudas: vicentesalinas@ing.uchile.cl

Auxiliar 12
07 de Junio de 2019

P1. Calcule los siguientes ĺımites:

a) ĺım
xÑ1

p1´ xq tan
´xπ

2

¯

b) ĺım
xÑπ

eapx´πq ´ ebpx´πq

x2 ´ π2

c) ĺım
xÑ0

xe
sin

ˆπ

x

˙

d) ĺım
xÑ0

ˆ

1` x

x2 ` 1

˙

1
x

e) ĺım
xÑ1

Z

2
x2 ` 1

^

f ) ĺım
xÑ0

sin
ˆ

1
x

˙

P2. Calcule los siguientes por definición ε´ δ:

a) ĺım
xÑ8

?
x` 1

b) ĺım
xÑ2

x2 ´ 2x
x` 1

c) ĺım
xÑ0

x sin
ˆ

1
x

˙

d) ĺım
xÑ1

lnpxq
x´ 1

P3. a) Considere la función f definida por:

fpxq “

$

’

&

’

%

ex ´ 1
x2 ´ x

si x ‰ 0

a si x “ 0
.

Determine el valor de a tal que ĺım
xÑ0

fpxq “ fp0q

b) La función:

gpxq “

$

’

’

’

&

’

’

’

%

π
ex ´ 1
x2 ´ x

si x ě 0

sinpp1` xqπq
x

si x ă 0

.

¿Es continua?
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Propuestos

a) ĺım
xÑ6

3
?

5x´ 3´ 3
x´ 6 (Indicación use u “ 3

?
5x´ 3)

b) ĺım
xÑ0

˜

1´ cos
˜?

x2 ` 1´ 1
x

¸¸

1
x2

c) ĺım
xÑ0

lnpcospxqq
x2

Recuerdos y Consejos

Ĺımites conocidos

1. ĺım
xÑ0

ex ´ 1
x

“ 1

2. ĺım
xÑ0

lnpxq
x´ 1 “ 1

3. ĺım
xÑ0

sinpxq
x

“ 1

4. ĺım
xÑ0

cospx “ ´1
x2 “

1
2

Ĺımite de la composición:
ĺım
xÑx0

gpxq “ u0 entonces ĺım
xÑx0

fpgpxqq “ ĺım
uÑu0

fpuq “ L

Ĺımites laterales
ĺım
xÑx0

fpxq “ L ðñ ĺım
xÑx`

0

fpxq “ ĺım
xÑx´

0

fpxq “ L

Definición ĺımite ε´ δ
ĺım
xÑx0

fpxq “ L ðñ p@ε ą 0qpDδ ą 0qp@x P Dompfqq|x´ x0| ď δ ñ |fpxq ´ fpx0q| ď ε

Ĺımite por sucesiones
ĺım
xÑx0

fpxq “ L ðñ p@xnq tal que xn Ñ x0 se cumple que fpxnq Ñ fpx0q


