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Auxiliar 5:Funciones en una Variable
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Resumen Clase

f es decreciente < (V1,29 € B)zy < 29 =

= Inyectividad: Sea f: A — B. f es inyectiva cuan-

do f(z1) = f(x2)
(Vz,y € Ao 7y = f(z) # F(y) e f es estrictamente creciente < (Vay,22 €
= Sobreyectividad: Sea f: A — B. f es sobreyecti- B)zy < z2 = f(z1) < f(x2)
va cuando

f es estrictamente decreciente < (Va,xs €
(Vy € B)(3z € A)y = f(x) B)xy < w3 = f(x1) > f(z2)

e Ademaés, si A = B diremos que f es mondto-
na creciente o decreciente segtin corresponda

= Biyectividad: Sea f : A — B. f es biyectiva cuan-
do es inyectiva y sobreyectiva a la vez.

= Ceros: Sea f: A CR — R. Los ceros son el con- = Paridad: Sea f: ACR > R
junto N

Z(f) == {x € Dom(f)|f(z) = 0} o fespar & (Vo€ A)f(~a) =2

= Crecimiento: Sea f: ACR — Ry B C A. Dire- o [esimpar & (Vz € A)f(-2) = —z

mos que en B = Funcién Periédica: Sea f: A C R — R. f es pe-

o f es creciente & (Vai,22 € B)ry < 23 = riédica < p > 0 tal que (Vo € A)(x +p) € Ay

fa1) < fla2) (Ve € A)f(z+p) = f(z)

P1. Determinar el dominio de las siguientes funciones:

a) f(z) = 375

b) f(z)= /¢ r
&) flz) =l -2
d) f(z) =16 — 22

o) f@)=-
b ) =

z|
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P4.

P5.

Pé.

pr7.

Ps8.

1
) f@) =
d) fo) =
IR
Considere la funcién f definida por x;E_ ] .Se pide

a) Encontrar dominio, ceros, signos, paridad y asintotas de todo tipo.

b) Demostrar que Va1, x2 € Dom(f)
(14 x9-21) - (21 — T2)

f(z2) = f(21) = ((z1)2 — 1)((x2)2 — 1)

Use este resultado para estudiar el crecimiento de f, indicando en que intervalos esta funcién es
creciente y en cuales decreciente.

c¢) Calcule f((1,00)) y pruebe que la funcién

es biyectiva y determine su inversa.

d) Bosqueje el grafico de 1027

1. Propuestos:

Estudie inyectividad, sobreyectividad y biyectividad de las siguientes funciones:

a) f:R—=R, f(x) =2?
b) g: R—>R, gx)=va?+1

¢) h:R— R, hz) = L=L

Para a,b € R se defina la funcién f,,(z) : R = R por la féormula:
fap(x) =ax+b,z R

a) Demuestre que fip0 fao = fap
b) Si a # 0, demuestre que f,; es biyectiva y determine fa_g
¢) Sia # 0, determine p,q € R tales que fop 0 fp.q = foa

ozl +1

Sea f(x) = =1

a) Determine dominio, ceros, paridad y periodicidad de f
b) Determine los intervalos de crecimiento y decrecimiento de f
c¢) Bosqueje el grafico de f y determine su recorrido

Sea f(x) = 622 — z — 5. Determine paridad, ceros, crecimiento, inyectividad, sobreyectividad y cuando
corresponda, la inversa de las siguientes funciones:

a) g(x) = f(f(x))
b) g(z) = f(z +1)
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c) g(x) = f(|z])
d) g(x) =[f(z = 1)|
e) f(f(z+1) = f(l=])

P9. Sea f: ACR — B C R una funcién dada por:

a) Determine el dominio de f.

b) Demuestre que f es par.

f@) = Va?=9

¢) A partir de lo anterior, determine el méximo conjunto A donde f es funcién y el conjunto B de

modo que f sea biyectiva

d) Determine la funcién inversa

e) Grafique.

P10. Considere la funcién

flx)y=€e"+e"

Pruebe que esta funcién satisface la identidad:

flz+y) flz—y) = f(22) + f(2y)
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UY! (VISTE COMO TE MIRA?

Sl PERO NO ES PARA M1, LA CONOZCO,
ES DEMASIADO EXCENTRICA
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