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P1. Cosas útiles Muestre las siguientes propiedades del producto de Hermitte ⟨·, ·⟩, ∀u, v ∈ Cn, λ ∈ C:

a) ⟨u, v⟩H = ⟨v, u⟩H

b) ⟨λu + v, w⟩H = λ⟨u, w⟩H + ⟨v, w⟩H

c) ⟨u, u⟩H ∈ R. De hecho es no negativo, y es cero ssi u = 0
d) ⟨w, λu + v⟩H = λ⟨w, u⟩H + ⟨w, v⟩H

P2. Comprender más. Determine si los siguientes conjuntos son ortogonales. De no serlo, apliqueles el algoritmo
de Gram-Schmidt.
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P3. Malabares transpuestos. Sea A ∈ Mn×n(R) invertible, {λ1, . . . , λn} los valores propios de AAT .

a) Muestre que existe una base ortonormal de vectores propios de AAT .
b) Muestre que todos los λ1, . . . , λn son positivos
c) Definimos σi =

√
λi, y ui = 1

σi
AT vi. Pruebe que los ui son base ortonormal de vectores propios de AT A,

asociados a los σ2
i respectivos.

P4. Ojito al detalle. Determine si
(
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)
es diagonalizable.


